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LE THEOREME DE POSITIVITE,
LE THEOREME DE COMPARAISON
ET LE THEOREME D’EXISTENCE DE RIEMANN

par

Zoghman Mebkhout

Résumé —  Dans ce cours on définit le complexe d’irrégularité d’'un complexe ho-
lonome le long d’un espace analytique complexe. On montre que c’est un faisceau
pour un module holonome et une hypersurface. On montre le critéere fondamental de
la régularité qui permettra d’établir la nullité du faisceau d’irrégularité. On montre
que toutes les propriétés fonctorielles de la régularité sont des conséquences du critere
fondamental. On montre le théoréeme d’existence du type de Riemann en construisant
explicitement des réseaux canoniques a l'aide du théoréme d’extension des faisceaux
analytiques cohérents. On montre enfin le théoréme d’existence du type de Frobenius
concernant les complexes holonomes d’ordre infini.

Abstract(The Positivity Theorem, the Comparison Theorem and Riemann’s Existence Theo-
rem)

In this lecture we define the irregularity complex of an holonomic complex along
a complex analytic space and we prove that it is a sheaf for an holonomic module
and an hypersurface. We prove the fondamental regularity criterium giving the van-
ishing of the irregularity sheaf. We prove that all the fonctorial properties of the
regularity are consequences of the fondamental criterium. We prove the existence
theorem of Riemann type by building explicit lattices using the extension theorem
for analytic coherent sheaves. We finally prove the existence theorem of Frobenius
type for holonomic complexes of infinite order.

Classification mathématique par sujef2000). — 12, 14, 32.
Mots clefs — Positivité, faisceau d’irrégularité, critére fondamental de la régularité, théoréme de
comparaison, réseau canonique.
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Formulaire des Six opérations de Grothendieck et leurs compatibilités

) gl : ~
i:i;@;z;‘ug B ]
>(g £ éﬁﬁ, ) aum & (“F
\V/ 2{* Lf*‘ I
LR A
lo¥a Foda g™ ‘:",H IM&M(I. F) ~ F ,4"’4
; X"g’@"" Y@‘ f Cr @Za (\- T @’?(. N ‘ o
&‘Q)SM ol * () {%HD L t?@g ‘Cc @Zq U ‘
. I 4 cz?e%f H)~ mrmg @n.\&(g m)
Bl (F  GoH)e— RK (F cwH [ 1 T

BHooo (F, C}uﬂf(f&n,v_.(l—”.c,))
ol el LTepd | bel oL H % (Ms/ f’Cy

Lmqt: 5l ):;.» RONOE ﬂfn*{i?ﬁj
() RE T
/—ﬁ—ArA Fv -

T B ) AL?L_ Cs LIRS
B H.mayc e 5t = L)

X
13
7 a

M:(F@)(LVC]@ Po,

rcn, 12%s

SEMINAIRES & CONGRES 8



THEOREMES DE POSITIVITE, DE COMPARAISON ET D’EXISTENCE DE RIEMANN 169

_
-EVEEL S m

AR \1 MﬁinY
e e
{Lé‘*&!‘” o an e s
s B \@ré‘*>"?°—>“‘*°“
Lj«&&k(m.%)}%ﬁlﬁw =

> j 0o
e
ir S Q.'Ju\

OLZ X_»y / X/} &//H
\5/ e

¢ . Gy , |
Lﬁ (Eye— Lt el ftr)
A Q% '

=] X7
L z
Fel ~ [ (/i
Tl i s \LJW]@A//&"/
AR
S

Y j%y

%L,U‘éﬁ)@ o iR LRTP

\‘/

Notes de Alexandre Grothendieck d’un mini cours donné & Mormoiron dans le

Vaucluse (France) en mai 1983 donnant un formulaire des six opérations coho-
mologiques et de leurs compatibilités.
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