Asterisque

ROBERT CORI
Un code pour les graphes planaires et ses applications

Astérisque, tome 27 (1975)
<http://www.numdam.org/item?id=AST_1975__27__1_0>

© Société mathématique de France, 1975, tous droits réservés.

L’acces aux archives de la collection « Astérisque » (http://smf4.emath.fr/
Publications/Asterisque/) implique I’accord avec les conditions générales d’uti-
lisation (http://www.numdam.org/conditions). Toute utilisation commerciale ou
impression systématique est constitutive d’une infraction pénale. Toute copie
ou impression de ce fichier doit contenir la présente mention de copyright.

NuMbDAM
Article numérisé dans le cadre du programme
Numérisation de documents anciens mathématiques
http://www.numdam.org/


http://www.numdam.org/item?id=AST_1975__27__1_0
http://smf4.emath.fr/Publications/Asterisque/
http://smf4.emath.fr/Publications/Asterisque/
http://www.numdam.org/conditions
http://www.numdam.org/
http://www.numdam.org/

TABLE DES MATIERES

Pages

Introduction tesecsesesaserstartasears e rsersecesacersnnrsettacnens 3
CHAPITRE PREMIER
CONSTRUCTION D'UN CODE POUR LES CARTES PLANAIRES POINTEES «.......... 9
I. Premiéres définitions

1) Les hypercartes  ...eeeeieceeeeseneereesrnnsseeesnnsnsnecanas 12

2) Les cartes C et tees et seetatettattecentanttteenennns e 13

3) LE GENTE  veveeeeeeneoeonsnsesesesanssanosseassssesosasesnanns 14
II. Représentations des cartes et des hypercartes

1) Carte tO0POLOZIiQUE «euveeeeeeaneneooesoacssenerossansaasassansns 19

2) Représentation d'une hypercarte par une carte ................ 20

3) Dissections ..eeveeevenecenacencoans e eeteeettesee s taanes 25
III. Les cartes pointées et différents types de cartes

1) Isomorphismes de deux hypercartes .e...eeeeceececceccccsacnns 28

2) Cartes pointées et eaeete ittt ee et aa e ettt 28

3) Différents types de cartes e eeeereneeeneenacenaaenasennann . 28
IV. Codes des hypercartes pointées planaires ayant un seul sommet

1) Mots emboftds  tevuiereeeneneneeeereeneninnncocnnacacaannans .. 30

2) Un autre codage : le langage de Luckasciewicz .e.eeeeevecenn. 34

3) Enumération des hypercartes pointées ayant un seul sommet .... 37
V. Codes des hypercartes planaires pointées ayant un nombre quelcongue

de sommets
1) Propriété préliminaire ...eceeeeeeeereanenens e eieireeea vees 40

2) Algorithme de numérotation des BTins .e...eeeeveeeeeeeeenneeans 41
3) Démonstration du théoréme de codage .........eveveeeeennnens e 42
4) Mot associé & une hypercarte Pointée .u...veeeeeeeeeeeeenennnns 44
5) Caractérisation des MOtS COQES vevveeveeernesneanennenennnenees 46

VI. Le langage codant les cartes planaires pointées

1) L'opérateur Vk SO 1¢)

2) Le langage .eveeeeveecereocnenanns PN 50



3) GENETalisSAtIOoN ceeeceesecsescessasonssossscnsssaansoscasasons 53

CHAPITRE DEUXIEME

APPLICATIONS COMBINATOIRES ET ALGEBRIQUES DU CODAGE «.vveeeencanannes 57

I. Un théoréme de transfert

1) Géométrie du codage teeteeescncanans ceereeen ceteeean 59
2) Deux propriétés fines du code des hypercartes uniformes «e.... 64
3) Le transfert élémentaire ceeeeeceececse e et eeeeanenaans 68
4) Hypercartes €tiquetées seeeeeeeenecasecanernsenaanennnsannnns 73
5) Le théoreme de transfert eeeeeseececscecesocossssssssccannnns 74
6) Applications & 1'énumération «eececeeceieeceiiaanaanns e . 76

II. Un code sur quatre lettres

1) Quelques propriétés des ensembles BS eeeetateceenaataaas v 79
2) Construction d'un langage intermédiaire ..eceeecececececacans 80
3) Le langage L de Lehman-Lenormand «eeceoeeeecoecesocencnncans 83
4) Premidres propriétés du langage L ..eeeeieerenrenenncnnnannns 87
5) Le 1angage L' «eeeerteenununnnennsinnatinsseseesnsannnnnanns 92

III.Valuations d'une hypercarte sur un groupe

1) Valuations appliquant sommets et hypercartes sur 1'élément
NEUtTe de G  ceveeeceeeeeneaceeaeasoacaaneasancasassesaannnas 101

2) Hypercarte planaire associée & un mot neutre d'un groupe
défini par générateurs et relations ceceeecececcccccccnonnnns . 105

CHAPITRE TROISIEME
APPLICATIONS ANALYTIQUES DU CODAGE ettt . 115

I. Les séries formelles en variables non commutatives

1) Définitions, séries rationnelles «eceeceiceercerecenceanenennns 118
2) Opérateurs contractants, séries algébriques «ecesecesceasessns 120
3) Image commutative eeeeeeeeasccscennnnnnns e Ceeereeeeeee 121
4) TransdUCtions eeceeeosececassenssosascnascnnsonnsens eeeeeee. 123

II. Les transductions d , D ,A et V

1) Leurs dfinitions eeeceeeeeceeeeeueeassecocasnceanseansacans .. 126
2) Quelques Propriétés ceceeseeeitenteecitiatocctcnstasnasas ceee 128
3) Relation entre V , D et les cartes planaires .eeceecececoss 133

ITI. De certaines équations en d et D

1) Les équations lindaires en D dans B<KXP .eceveeecereeaae.. 136

2) Des équations lindaires en d dans SKXP .eiiiiieienennees 145



3) Equations dans la semi-algdbre A&LXD>  .iiiiiiiiiiiiiiiaiann. 147
4) Une équation non linéaire ....... et eetetiereate et 149

IV. De certaines équations en A et V

1) Une conséquence de la propriété IIT.10 ...vvuieeeenneneenaennn .. 150
2) Les équations lindaires en A et V ..... Cetesitet e P . 152
3) Equations non linéaires .e.eeeeeee.. e ereeeeeaeeaa teeeeeeaeas 153

V. Applications & 1'énumération

1) Les cartes Ceeeeeeaaeaa PP eeee. 155
2) Les cartes simples +eouveeveann i eteeeer e ceeseeees 157
3) Les arbres. e.ceeeee.. PP el 161
BIBLIOGRAPHIE ....iiviiernnncnoesncnnnns Ceteseti ittt cerresseceass 164
ABSTRACT et tieeenesessanssossssssssssassssssssssnsanansss cererenaen veese 169

2 bis






