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Pére,

de la-haut des étotles,
Je le sens,

tu me vois.

Je te dédie ce travail,
c'est a toi

que je le dois .






Introduction

Soit @ Lle corps des rationnels et fp L'ensemble de ses places
formé de ~ et de tous les nombres premiers 2,3,5,...S0it G un groupe
linéaire algébrique défini sur @ , Gp Le groupe de ses ap-points, p

parcourant PLet GA le groupe de ses adéles . On identifie le groupe

G& des @-points de G au sous-groupe discret des adéles principales

du groupe GA .

Le présent travail se fixe comme but d'analyser la représentation

réguliére du groupe GA dans LZ(GA/GQ) ,en ramenant sa décomposition

au cas réductif,cas qui a fait L'objet de nombreux travaux . Ceci va

étre accompli en différentes étapes .

La premiére étape consiste a développer une théorie de Mackey

pour Lle groupe adele G Cette derniére se heurte a un probléme sérieux:

naturellement,pour fai?e fonctionner La méthode des petits groupes de
Mackey,nous partons du groupe adéle d'un sous-groupe algébrique unipotent
défini sur @ invariant, U ,de G . Le probléme est qu'il n'est de type
I que lorsqu'il est abélien . Pour Ll'éviter,vu Le but que nous nous
sommes fixé,nous travaillons,en fait,non pas avec tout le dual de QA ,
mais seulement avec le spectre de LZ(U /UQ) qui,du fait que le quotient

A

UA/UQ est compact,est formé de représentations c.c.r.(completly conti-

nious representation) .

Désignons par u l'algébre de Lie algébrique de U et par u%*
son dual . Le spectre de LZ(UA/UQ) est paramétré par C.C.Moore {MooZ}N
par l'ensemble des orbites dans u* sous l'action coadjointe de U

Q
comme suit . Soit 6 wune telle orbite . La représentation

™ associée
A,o

est le produit tensoriel infini des représentations wp 0 des groupes
’

U ,associées par la méthode des orbites de Kirillov &8 6 ,restreint a
la direction 2£l 0 formée,pour presque tout p premier , des vecteurs

4
dans Ll'espace P de Laissés fixes(via par Lle groupe U
P Zp,e o6 "o,6 2P group

des points p-adiques de U . Ceci étant rappelé,on fixe un élément

%

v :Voir références .
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ux de 6 . Le calcul de Ll'obstruction a étendre la représentation m

de Up a Gp montre que {L.P.ou Du3} celle-ci ne dépend que de Lla Pr?

structure symplectique naturelle sur le quotient u/u(u*) et est repré-
sentée par un 2-cocycle d'ordre deux sur G_(ux) -Désignons par G;* L'ex-
tension centrale d'ordre deux de G _(u*) associée & ce 2-cocycle et par

Sp,u* La représentation métaplectique de Weijl de Gz* résultant . No-

tre calcul de L'obstruction a8 étendre la représentation nA,e de Uﬁ

a G donne lieu a une représentation de Weil d'une extension d'ordre
deux centrale du groupe GA(U*) ,s'exprimant comme un produit tensoriel
u*

infini restreint des représentations S (de G dans 2 ) dans
p,ux p p,o

un sens a préciser :

Les résultats de A.Weil{We2} permettent de relever,d'une maniére
unique,pour presque tout p premier,le groupe Gl (u*x) a G:* de sorte
que L'action du groupe GI (u*) ,via S
triviale . D'ol un produitp

dan® L'espace 22 soit
27 _,6

p,u* ’ u* P
infini des groupes Gp restreint "a la ger-
*
be des compacts G2 (u*x) ,noté G§> ,et une représentation unitaire du
*
groupe Gg) ,produitp

ux . . .
G dans 22 Jrestreint a lLa direction
P p,6 x’

gnalons que pour tout p dans 5D ,-1 opére par

tensoriel infini des représentations Sp uk (de
’

,notée Si-

,0 SJO’U* )

pmuttiplication par -1

via Sp’u* de sorte que la represent3:1on Sgau* est triviale sur Lle
sous-groupe discret central Z, de G5> formé des suites (cp) véri-

fiant cp=1 ou -1, cp=1 pour presque tout p dans {P et le produit

B u* ux
de tous les cp vaut 1 . Le gquotient GA de Gg> par E+ est un

revétement central d'ordre deux de G,(u*) et lLa représentation
() SU*

passe au quotient et donne lLieu a une représentation unitaire S

A,u*x
u* 1 1 L]

- -1 . t la re-
de GA ,dans Ll'espace 2'\’6 de "A,e ,valant 1 en C'es are
présentation métaplectique de Weil adélique . Tensorisée par Tn,g *

’
elle donne lieu a une représentation unitare,notée S ,du pro-
A,67°R ,u*

*
duit semimdirect naturel U,x G- dans Ll'espace X prolongeant Lla

A A A,©

représentation Ceci étant,pour chaque représentation unitaire

s ’NA,e -
E de GA ,valant -1 en -1 et dont la restriction au groupe UA(U*)
(qui se reléve canoniquement 2 Gx* Jest un multiple du caractére unitai-
re associé & la restriction de u* & wu(u*) ,la représentation unitaire
ux @ E passe au quotient et donne lieu a une représentation du

stabilisateur UAGA(U*) de Ao dans GA . Notons Iu*,E L'induite

unitaire de la représentation ainsi obtenue du groupe U G, (u*) au grou-

L

pe G, .lLa COnClUSiOh(§3.3)mde la méthode des petits groupes est :

A

S
“Al o A,

N référe au chapitre 3 paragraphe 3 du présent document .
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