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Introduction 
Soit A  une algèbr e d e quaternions indéfini e d e centre Q . Il lui corres-

pond un systèm e projectif, indexé par les sous-groupes compacts ouvert s U 
de A (A/)*, d e courbes de Shimura Su . * c e sont de s courbe s algébrique s 
(complètes si A est un corps gauche) , définies su r Q , don t le s composante s 
connexes absolue s son t définie s su r des extensions cyclotomique s d e Q . 
L'exemple l e plus conn u d'un e tell e situation es t le cas où A est déployé e : 
les courbe s obtenue s alor s son t le s habituelles courbe s modulaires . O n a 
étudié depui s longtemp s l a réduction modul o p de ces dernières, e t l'o n 
sait bie n qu e la nature d e cette réduction dépen d d e l'exposant e n p du ni -
veau, c'est-à-dir e d e la composante Up en p du sous-groupe U (supposan t 
pour simplifie r qu e celui-c i s e décompose e n un produit) :  en particulier 
— prenan t U assez peti t pou r évite r quelque s problème s technique s lié s à 
la -non-représentabilité — notre courb e a  bonne réductio n e n p si Up est 
maximal, c'est-à-dir e s i p ne divis e pa s le niveau. O n renvoi e à  [De-Ra ] et 
[K-M] pour l'étud e d e la mauvaise réduction , dan s le s cas où Up n'es t pa s 
maximal :  cette réductio n es t décrit e e n termes d'u n problèm e d e module s 
(où interviennen t le s fameuses baise s de Drinfeld) , leque l perme t e n parti-
culier l'étud e d e la fibre  spécial e e t de la singularité obtenue . Dan s le cas 
d'une algèbr e A  plus générale , en une place p où A est déployée, l a situa-
tion es t formellemen t isomorph e à  celle rencontrée dan s l e cas de s courbe s 
modulaires :  la courbe d e Shimur a a bonne réductio n lorsqu e Up es t maxi -
mal, e t les cas d e mauvaise réductio n son t décrit s d e façon analogu e au 
cas modulaire ; tou t cel a s e généralise mêm e a u cadre plu s généra l des 
courbes associée s à  des algèbre s de quaternions su r des corp s totalemen t 
réels ([C a 1]) . 

Toute autre es t la situation que l'on rencontre en une place p?? où Valgèbre 
A est ramifiée :  dans c e cas, supposan t qu e Up es t maxima????l, Ceredni k a 
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découvert qu e la courbe de Shimura Su admettai t e n p une uniformisation 
p-adique, c'est-à-dir e qu e Su ®  Q P étai t l a réunio n d e (forme s tordue s 
galoisiennes de ) quotients à la Mumford d u "demi-pla n p-adique " pa r de s 
sous-groupes d e Schottk y d e PGL(2, Q p ) ;  ces dernier s sous-groupe s son t 
liés à  l'algèbr e A  déduit e d e A  e n échangean t le s invariant s locau x au x 
places p e t o o (i.e . A  es t défini e e t déployé e e n p). O n peu t ensuite , s i 
besoin est , utilise r cett e uniformisatio n pou r décrir e l a fibr e spécial e e n p, 
laquelle apparaî t don c comm e l e quotien t pa r u n group e fin i d'u n graph e 
de droite s projective s (cett e fibr e es t e n généra l singulière) . 

Cerednik a obtenu son résultat pa r une habile méthode indirecte, dont le 
principe es t de considérer a  priori la courbe de Mumford, e t de la compare r 
à l a courb e d e Shimur a e n étudian t d e par t e t d'autr e l'actio n d u group e 
fondamental :  cette méthode, qui repose sur des travaux antérieurs d'Ihara , 
est proch e — ce qui ne saurai t surprendr e —  de celle utilisée par Kazhda n 
pour traite r d e l a conjugaiso n de s variété s d e Shimura . 

Deligne e t Kazhda n on t vit e remarqu é qu e l e résulta t d e Ceredni k 
laissait soupçonne r l'existenc e d'un e famill e universell e d e groupes formels 
sur l e "demi-plan " rigid e -  analytiqu e QQP =  P 1 ( Q p ) —  P 1 ( Q P ) ; c'es t l à 
le théorèm e fondamenta l qu e Drinfel d a  alor s s u démontre r :  de manièr e 
un pe u plu s précise , i l a  prouv é qu e £ÎQ p ®Z£ r —  o ù $1 Qp est u n schém a 
formel su r Z p don t QQP es t l a fibr e génériqu e —  paramétrai t un e famill e 
de groupe s formels , d e dimensio n 2  e t d e hauteu r 4 , muni s d'un e actio n 
de l'ordr e maxima l d u corp s d e quaternion s D d e centr e Q p , e t d'un e 
"rigidification". L e théorèm e loca l d e Drinfel d es t d'ailleur s valid e auss i 
bien e n dimension supérieur e (o ù QQP es t remplac é par P n ~ 1 ( Q p ) priv é d e 
tous ses hyperplans rationnels :  on obtient alor s un espace de modules pou r 
des groupe s formel s d e dimensio n n e t d e hauteu r n 2 , muni s d'un e actio n 
de l'ordr e maxima l d u corp s gauch e d'invarian t 1/n) , ains i qu e pou r le s 
QK =  PX(K) —  PX(K) (o ù K es t u n corp s loca l no n archimédien ) e t leur s 
analogues e n dimension supérieure . La méthode utilisé e par Drinfel d pou r 
démontrer so n théorèm e repos e su r l a théori e d e Dieudonné-Cartie r :  elle 
consiste à effectuer d'ingénieuse s construction s algébriques sur les modules 
de Dieudonn é de s groupe s formel s considérés , leu r associan t d e cett e 
façon de s structure s qu e l'o n sai t (d'aprè s Deligne ) êtr e représentable s 
par l e schém a forme l f ÎQ p ®Z p

r , pui s à  montre r qu e l'o n obtien t ains i u n 
isomorphisme d e foncteurs . 

Une foi s prouv é l e théorème local , Drinfel d parvien t asse z facilemen t à 
en déduir e l e résulta t origine l d e Ceredni k :  on sai t e n effe t qu e Su pa -
ramétrise un e famille d e variétés abéliennes , dont i l compare le s complété s 
formels au x groupe s formels classifié s pa r fÎQ„®ZI? r. L e théorème d e Drin -
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feld révèl e donc , e n quelqu e sorte , l a structur e profond e d u résulta t d e 
Cerednik. Outr e cela , ce théorème local permet d e définir naturellemen t u n 
système projectif d e revêtements étale s E n d e £ÎQ p(g)Qpr :  ces revêtements , 
un peu mystérieux , permetten t d'uniformise r p-adiquemen t le s courbes Su 
en un e plac e p o ù A  es t ramifié e e t o ù Up n'es t pa s maximal , un e situa -
tion qu i n'étai t pa s abordabl e pa r le s méthode s originelle s d e Cerednik . 
On peu t égalemen t applique r l e théorèm e loca l à  d'autre s ca s qu e celu i 
des courbe s d e Shimur a su r Q , e t obteni r d'autre s résultat s d'uniformisa -
tion p-adiqu e :  par exemple , uniformise r le s courbe s d e Shimur a définie s 
sur de s corp s totalemen t réel s (ca s d'ailleur s déj à trait é dan s l'articl e d e 
Cerednik) ;  le s spécialiste s d u suje t saven t e n princip e commen t l e faire , 
mais nu l à  notr e connaissanc e n e l' a encor e écrit . D e même , Rapopor t 
et Zin k savent , partan t d u théorèm e loca l e n dimensio n supérieure , uni -
formiser de s variété s d e Shimur a associée s à  certain s groupe s unitaires . 
Signalons enfi n qu e Drinfel d sai t uniformise r se s "Module s elliptique s II " 
par le s revêtement s S n . 

Drinfeld a  expos é so n théorèm e dan s u n trè s bre f articl e ([D r 2]) , 
très concentr é e t difficilemen t abordable ; notr e bu t ic i es t d'explique r 
la méthod e qu'i l utilise , e t d e donne r de s démonstration s détaillées . L e 
présent travai l es t divis é en trois chapitre s bien distincts . Le premier trait e 
du demi-pla n no n archimédien , d e ses différents aspect s (rigide-analytiqu e 
ou formel) , de s diver s problème s d e module s qu'i l représente . L e secon d 
chapitre constitu e à  l a foi s l e coeur e t l a parti e l a plus substantiell e d e ce t 
article :  le théorème loca l y est énonc é e t prouvé . L'essentiel d e la méthod e 
utilisée pa r Drinfel d dan s cett e preuv e nou s a  ét é expliqu é pa r Thoma s 
Zink, qu i nous a  fai t à  Strasbourg d e nombreux exposé s sur l e sujet. Notr e 
dette à  so n égar d es t difficilemen t estimabl e :  nous lu i exprimon s ic i tou s 
nos remerciements , dan s l'espoi r qu e notr e rédactio n l e satisfasse . Aprè s 
avoir longtemp s hésité , nou s avon s fai t l e choix , peut-êtr e discutable , d e 
ne rédige r c e théorèm e loca l qu e dan s l e ca s d u "demi-plan" , c'est-à-dir e 
en dimensio n 1  (sur u n corp s p-adique arbitraire , toutefois ) ;  ce choix nou s 
permet d e raccourci r quelqu e pe u no s diagrammes , e t d e mieu x explicite r 
les différent s ca s qu i s e présenten t (toutefoi s le s idée s nécessaire s à  l a 
démonstration e n dimensio n supérieur e son t pou r l'essentie l similaires) . 
Le troisièm e e t dernie r chapitr e enfi n trait e d e l a situatio n global e :  nous 
y énonçons , commenton s e t prouvon s l e théorèm e d e Ceredni k (dan s l e 
cas o ù l e corp s d e bas e es t Q) . 
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Chapitre I :  Le "demi-plan" non archimédien . 

Soient K un corps loca l non archimédie n e t C le complété d e la clôture 
algébrique d e K. L e "demi-plan " no n archimédien $ 1 sur K es t défin i 
ensemblistement pa r Q = P X(C) -  P 1 (•#")• 

Nous rappelon s tou t d'abor d a u §1 la construction d e l'arbre I  associ é 
à PGL(2, K) [Se ] e t d e sa réalisatio n géométriqu e IR. Pui s (§2 ) nous 
définissons un e applicatio n A  : Q —* Iç& qu i perme t d e décrire la structure 
d'espace analytiqu e rigide , au sens de Tate [T a 1], de Q par recollemen t de s 
images réciproque s pa r À des arête s d e l'arbre. Cett e descriptio n donné e 
par Drinfel d [D r 1] a été repris e en détail (e n dimensio n quelconque ) par 
Deligne et Husemôller [De-Hu] . Pour le s bases de la géométrie analytiqu e 
rigide, on peut consulte r [B-G-R ] et [Fr-VdP]. 

Nous définisson s ensuit e (§3 ) u n modèle formel , a u sens d e Raynau d 
[Ra 1] , de l'espace analytiqu e rigid e Q. C'est u n schéma forme l Q  au -
dessus de l'anneau de s entier s de K qu e nou s construison s égalemen t par 
recollement d e schémas formel s GHKVN correspondants au x arête s [s,s' ] de 
l'arbre / . Ce modèle forme l fu t introdui t pa r Mumford [M u 2 ] dans son 
article sur l'analogu e no n archimédie n d e l'uniformisation d e Schottky de s 
surfaces d e Riemann. 

Le § 4 explique l a description fonctoriell e donné e pa r Deligne (no n pu-
blié) de s schémas formel s ^[s,^ ] e n terme de s réseaux adjacent s corres -
pondants au x sommets s e t s' de /. Pa r recollement d e ces réseaux en 
des faisceaux constructibles , o n obtien t au §5 la description fonctoriell e de 
Q qu'utilis e Drinfel d [D r 2] . On trouver a un autre compte-rend u d e cette 
description dan s l'articl e récemmen t par u d e Teitelbaum [Te] . 

Pour clor e ce chapitre (§6) , nous décrivons l'action d u groupe PGL(2, K) 
sur l e schéma forme l Q et sur le foncteur correspondant . 

1. L'immeubl e deN PBGL(2,K). 
(1.0) Soien t K u n corps loca l no n archimédien , O l'anneau de s entier s 

de K e t 7 r une uniformisant e d e O. Soient k = O/wO le corps résiduel , 
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