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Société Mathématique de France 2002
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Dans cet article, nous présentons une théorie concernant l’uniformisation
et les espaces de modules des courbes hyperboliques p-adiques. D’une part, cette
théorie étend aux places non archimédiennes les uniformisations de Fuchs et
Bers et les espaces de modules des courbes hyperboliques complexes. Pour
cette raison, nous désignerons souvent cette théorie sous le nom de théorie
de Teichmüller p-adique. D’autre part, cette théorie peut être vue comme un
analogue hyperbolique de la théorie de Serre-Tate pour les variétés abéliennes
ordinaires et leurs espaces de modules.

L’objet au centre de la théorie de Teichmüller p-adique est le champ des mo-
dules des « nilcurves ». Ce champ est un recouvrement plat du champ des mo-
dules de courbes hyperboliques en caractéristique p. Il paramètre les courbes hy-
perboliques munies de « données auxiliaires d’uniformisation en caractéristique
p ». La géométrie de ce champ de modules peut s’analyser de manière com-
binatoire au voisinage de l’infini. D’autre part, une analyse globale de sa géo-
métrie mène à une démonstration de l’irréductibilité du champ des modules de
courbes hyperboliques via des méthodes de caractéristique p. Diverses parties de
ce champ des « nilcurves » admettent des relèvements canoniques au-dessus des-
quels on obtient des coordonnées canoniques et des représentations galoisiennes
canoniques. Ces coordonnées canoniques sont l’analogue, pour les courbes hy-
perboliques, des coordonnées canoniques dans la théorie de Serre-Tate et l’ana-
logue p-adique des coordonnées de Bers dans la théorie de Teichmüller. De
plus, les représentations galoisiennes qui apparaissent éclairent d’un jour nou-
veau l’action extérieure du groupe de Galois d’un corps local sur le complété
profini du groupe de Teichmüller.
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p-adic boundary values
Peter Schneider & Jeremy Teitelbaum . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 51

Nous faisons une étude détaillée de certaines représentations continues na-
turelles de G = GL(n, K) dans les espaces vectoriels localement convexes sur un
corps non archimédien localement compact de caractéristique 0. Nous construi-
sons des applications “transformées intégrales” entre des sous-quotients de la
duale d’une représentation “holomorphe” provenant d’un espace symétrique p-
adique, et des représentations “de la série principale” construites à partir de
fonctions localement analytiques sur G. Nous caractérisons l’image de chacune
de nos transformées intégrales comme un espace de fonctions sur G jouissant
de certaines propriétés par rapport aux transformations et vérifiant un système
d’équations aux dérivées partielles de type hypergéométrique.

Ce travail constitue une généralisation d’un travail de Morita, qui a étudié
ce genre de représentations pour le groupe SL(2, K). Notre travail étend éga-
lement celui de Schneider-Stuhler sur la cohomologie de de Rham des espaces
symétriques p-adiques. Nous le voyons comme faisant partie d’un programme
général visant à développer la théorie de ce type de représentations.

The Display of a Formal p-Divisible Group
Thomas Zink . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 127

Nous proposons une nouvelle théorie de Dieudonné qui associe à un groupe
formel p-divisible X sur un anneau p-adique excellent R un objet d’algèbre
linéaire appelé « display ». A partir du « display » on peut exhiber des équa-
tions structurelles pour le module de Cartier de X et retrouver son cristal de
Grothendieck-Messing. Nous donnons des applications à la théorie des défor-
mations des groupes formels p-divisibles.
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In this article, we survey a theory, developed by the author, concerning
the uniformization of p-adic hyperbolic curves and their moduli. On the one
hand, this theory generalizes the Fuchsian and Bers uniformizations of complex
hyperbolic curves and their moduli to nonarchimedean places. It is for this
reason that we shall often refer to this theory as p-adic Teichmüller theory,
for short. On the other hand, this theory may be regarded as a fairly precise
hyperbolic analogue of the Serre-Tate theory of ordinary abelian varieties and
their moduli.

The central object of p-adic Teichmüller theory is the moduli stack of nil-
curves. This moduli stack forms a finite flat covering of the moduli stack of
hyperbolic curves in positive characteristic. It parametrizes hyperbolic curves
equipped with auxiliary “uniformization data in positive characteristic.” The
geometry of this moduli stack may be analyzed combinatorially locally near
infinity. On the other hand, a global analysis of its geometry gives rise to a
proof of the irreducibility of the moduli stack of hyperbolic curves using positive
characteristic methods. Various portions of this stack of nilcurves admit cano-
nical p-adic liftings, over which one obtains canonical coordinates and canonical
p-adic Galois representations. These canonical coordinates form the analogue
for hyperbolic curves of the canonical coordinates of Serre-Tate theory and the
p-adic analogue of the Bers coordinates of Teichmüller theory. Moreover, the
resulting Galois representations shed new light on the outer action of the Galois
group of a local field on the profinite completion of the Teichmüller group.
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p-adic boundary values
Peter Schneider & Jeremy Teitelbaum . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 51

We study in detail certain natural continuous representations of G =
GLn(K) in locally convex vector spaces over a locally compact, non-
archimedean field K of characteristic zero. We construct boundary value
maps, or integral transforms, between subquotients of the dual of a “holomor-
phic” representation coming from a p-adic symmetric space, and “principal
series” representations constructed from locally analytic functions on G. We
characterize the image of each of our integral transforms as a space of func-
tions on G having certain transformation properties and satisfying a system of
partial differential equations of hypergeometric type.

This work generalizes earlier work of Morita, who studied this type of repre-
sentation of the group SL2(K). It also extends the work of Schneider-Stuhler
on the De Rham cohomology of p-adic symmetric spaces. We view this work
as part of a general program of developing the theory of such representations.

The Display of a Formal p-Divisible Group
Thomas Zink . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 127

We give a new Dieudonné theory which associates to a formal p-divisible
group X over an excellent p-adic ring R an object of linear algebra called
a display. On the display one can read off the structural equations for the
Cartier module of X , and find the crystal of Grothendieck-Messing. We give
applications to deformations of formal p-divisible groups.
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