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Préface 

Jean-Louis Verdier , tragiquemen t dispar u l e 2 5 aoû t 1989 , a  souten u 
sa thèse de doctorat d'Etat , intitulé e Des catégories dérivées des catégories 
abéliennes, le 1 4 juin 1967 , à Paris . Le présent text e es t celu i d u manuscri t 
dactylographié de cette thèse , dans sa dernière version . Les éditeurs s e sont 
bornés à  corriger de s erreurs d e détail . Seule la partie intitulée Introduction 
avait ét é déposée à  la faculté. L e corps du texte étai t inachev é à  la date de 
la soutenance, et l'es t resté . 

La genèse de ce travail es t asse z bien connu e (cf. [I]) . On sai t qu e Gro-
thendieck conçu t l'idé e de s catégories dérivées au début de s années soixante 
pour fournir l e cadre d'algèbre homologique nécessaire à  la vaste généralisa-
tion de s théorème s d e dualité qu'i l avai t imaginé e à  la suit e d e so n exposé 
au congrè s internationa l d'Edinbour g d e 1958 . Il avai t propos é à  Verdier , 
comme sujet d e thèse, de construire le formalisme envisagé . En 1963, Verdier 
faisait paraîtr e u n fascicul e d e résultat s résuman t l'essentie l d e l a théorie , 
Catégories dérivées, quelques résultats (État 0), miméographi é pa r l'IHE S 
(reproduit dan s [SG A 4  1/2]) . S i l a notio n d e catégori e dérivé e es t du e à 
Grothendieck, c'es t à  Verdie r qu e revien t d'avoi r introduit , e n amont , cell e 
de catégori e triangulée . L'axiomatiqu e présenté e là , inspiré e d e l a théori e 
homotopique stable (cf. [P]) , devait s e révéler d'une surprenant e fécondité . 

Ce n'est qu e plusieurs année s aprè s qu e Verdie r entrepren d un e rédac-
tion d'ensembl e d e so n travail . Pourquo i n e l'a-t-i l pa s terminée ? Bie n de s 
hypothèses on t ét é avancées . J e pencherai s pou r l a suivante . L a parti e qu i 
manque es t l a théori e de s foncteur s dérivés . Quand Verdie r e n arriv e à  cet 
endroit de sa rédaction, les catégories dérivées ont déjà été largement utilisées 
en géométrie algébrique. Diverses variantes et généralisations se développent : 
notion d e dérivabilité ponctuell e à  la Deligne , foncteurs dérivé s non additif s 
(algèbre homotopique à la Quillen), foncteurs dérivés filtrés. Dès lors, le cadre 
fixé pa r le fascicule d e résultats s'avérai t insuffisant . Trouve r le bon point d e 
vue aurait demand é un nouveau travai l de fondements qu e Verdier, intéressé 
à cett e époqu e pa r d'autre s problèmes , n'a eu , me semble-t-il , n i le loisir n i 
sans doute l'envie de réaliser. A mesure que le temps passait, des articles sur 



les catégorie s dérivée s paraissaien t e t l'usag e s'e n répandait , l e formalism e 
envahissant d'autre s domaine s des mathématiques (comm e les équations aux 
dérivées partielles linéaires). L'achèvement d e son ouvrage devenait alor s aux 
yeux de Verdier un e tâche de moins en moins nécessaire . . . 

Tout incomple t qu'i l est , c e texte d e Verdie r constitu e néanmoin s un e 
référence précieuse , voire irremplaçable (pa r exemple , la présentation, origi-
nale e t élégante , qu i y  es t donné e de s suite s spectrale s n e s e trouve , à  m a 
connaissance, null e par t ailleurs) . O n ne peut qu e s e réjouir qu'i l voie enfin 
le jour. 

Paris, le 27 avril 1996 
Luc Illusie 
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Note des éditeurs 

C'est lor s d e l a cérémoni e e n hommag e à  J.-L . Verdier , organisé e pa r 
l'Université Pari s VII, le 19 octobre 1989 , que M. Artin, P. Cartier e t L. Ulu-
sie eurent l'idée de publier la thèse de J.-L. Verdier. Deux ans plus tard je me 
joignais à  eux et j'obtenais , grâce à  l'appui d e J. L e Potier e t d e M. Broué, 
un financement de Paris VII (URA 212) et d e l'ÉNS (DMI ) pour un e saisie 
de c e texte e n TgX . Un e fois l a frapp e terminée , le résulta t fu t soigneuse -
ment compar é à l'original dactylographi é de Verdier. I l restait encor e à  faire 
une relecture mathématique ca r Verdier n'avai t jamai s effectué le s dernières 
corrections. 

Cette lectur e attentiv e a  ét é faite , ave c u n extrêm e soin , pa r P . Car -
tier (chapitr e I) , B . Keller (chapitre III) , et , pou r l'ensembl e d u texte , pa r 
M. Zisman e t moi-même . E n dehor s de s nombreuses coquille s qu i n e méri-
tent pa s d'êtr e énumérées , le s principale s modification s apportée s son t le s 
suivantes. Dans le chapitre I, la proposition (3.1.5 ) affirmait un e équivalence. 
Cette équivalence a  été remplacée par une implication, la réciproque (jamai s 
utilisée par l a suite) étan t fausse . Dan s la proposition (3.4.1) , il y avait un e 
erreur de signe, induisant de s erreurs de signe dans le chapitre III ((1.3.4), (Ò) 
et (3.2.7.3)) . Ceci a conduit à  adapter la définition d e la "catégorie triangulée 
opposée" (chap . II, 1.1.7) afin qu e reste vraie l'affirmation :  la catégorie dé
rivée de la catégorie opposée est la catégorie triangulée opposée à la catégorie 
dérivée. 

Dans l e chapitr e II , l'ordre de s proposition s d u §1. 2 a  ét é modifié . E n 
effet, Verdie r s'étai t rend u compte , aprè s l a rédaction , qu e l'assertio n qu e 
la somm e direct e d e deu x triangle s distingué s es t u n triangl e distingu é es t 
conséquence de s autre s axiome s de s catégorie s triangulées . I l l'avai t don c 
supprimée d e l a list e de s axiomes , san s effectue r le s remaniement s qu i e n 
résultaient. D'autre part, les alinéas (2.3.6) et (2.3.7) qui n'étaient pas utilisés 
dans la suite, et dont la vérification a  échoué, ont été supprimés. La définition 
de la notion d'objet spectra l stationnaire (4.4.2 ) a été légèrement modifiée, la 
définition original e étant trop faible pou r l'établissement d u théorème (4.4.3) 
qui suivait . H a été vérifié que cela était san s conséquence pour l a suite. 



L'index d e notation s e t l'inde x terminologiqu e on t ét é complétés . E n 
revanche, l a bibliographi e a  ét é laissée inchangé e (sau f pou r le s SG A don t 
les référence s définitive s dan s le s "Lectur e Notes " on t ét é indiquées) . E n 
particulier, l'absence d e référence numér o 1 3 n'a pas été comblée. 

Je voudrai s remercie r vivemen t M . Broué , A . Bruguières , P . Cartier , 
L. Gruson, L. Ulusie, B. Keller, J . L e Potier, M. Zisman, ainsi qu e l'Univer -
site Pari s VII , l'Ecol e Normal e Supérieure , e t l'Institu t de s Haute s Etude s 
Scientifiques, qu i ont aid é à  divers titres à  la réalisation d e ce projet. J e re-
mercie également C . Defosse et C . Gourgues pour avoir patiemment sais i cet 
ouvrage en Aj\4S-T^. 

J'aurais aim é pouvoir étendr e ces remerciements à  L. Doustaing préma-
turément dispar u e n décembre 1994. 

Paris, le 14 juin 199 6 

Georges Maltsinioti s 
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