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Introduction

Le théorème de Hölder dit que la fonction Gamma d’Euler n’est pas solution d’une
équation différentielle algébrique à coefficients dans le corps C(x) des fonctions ra-
tionnelles à coefficients complexes. Une littérature relativement vaste est dédiée à cet
énoncé, à la fois dans le but d’en donner une nouvelle preuve et de le généraliser.

Le théorème de Hölder a été le premier résultat de transcendance différentielle
ou d’hypertranscendance. En théorie de la transcendance, on s’intéresse à la trans-
cendance des fonctions sur Q(x), souvent pour en déduire la transcendance de leurs
valeurs spéciales. En hypertranscendance on s’intéresse à la transcendance simulta-
née des fonctions et de toutes leurs dérivées, donc à la propriété d’un ensemble de
fonctions de ne pas être solution d’une équation différentielle algébrique. Depuis le
théorème de Hölder, les mathématiciens ont étudié l’hypertranscendance pour les rai-
sons le plus diverses. On en évoquera quelques unes tout au long de ce papier, et en
particulier dans le dernier paragraphe.

Récemment une théorie de Galois paramétrée des équations fonctionnelles a vu le
jour (cf. [15] et [32]), avec le but de fournir une approche systématique à la trans-
cendance différentielle, en contraste avec la littérature plus ancienne où on traite les
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