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LA FONCTION INAUGURALE DE LA GEOMETRIE DE
DESCARTES

A1AIN HERREMAN

RisuME. — Cet article introduit les notions de textes et d’énoncés inaugu-
raux pour désigner les textes et les énoncés dont la fonction est d’inaugurer
des représentations tenues pour conformes. Ces notions une fois définies,
expliquées et discutées, on établit que La Géométrie de Descartes est un texte
inaugural dont la particularité est d’inaugurer simultanément plusieurs repré-
sentations. On montre que la résolution des problémes sémiotiques inhérents
a ces inaugurations rend compte de la progression et de la structure du texte
de Descartes. La fonction du probléme de Pappus est en particulier reconsi-
dérée dans cette perspective. Les enjeux et conséquences épistémologiques et
historiographiques de ces notions et de ces résultats sont ensuite brievement
présentés.

ABSTRACT (The inaugural function of Descartes’ La Géométrie)

This article introduces the concept of inaugural text, resp. inaugural state-
ment, to designate texts, resp. statements, whose function is to inaugurate rep-
resentations supposed to be faithful. Having defined, explained, and discussed
these concepts, we subsequently establish that Descartes’ La Géométrie is an
inaugural text in our sense, whose characteristic is to inaugurate several rep-
resentations. We show that solving the semiotic problems inherent in these in-
augurations can explain the progress and structure of Descartes’ text. For in-
stance, the function of Pappus’s problem is reconsidered in this perspective.
To conclude, epistemological and historiographical issues and implications of
our concepts and results are presented.

Texte recu le 9 décembre 2010, révisé et accepté le 12 juillet 2011.
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68 A. HERREMAN

1. INTRODUCTION

Cet article introduit les notions de fextes et d’énoncés inauguraux. La Géo-
mélrie de Descartes nous servira a les illustrer et a en montrer 'intérét. Je
commencerai par expliquer la notion générale de fonction inaugurale re-
lative a I'introduction d’une nouvelle représentation symbolique. J’intro-
duis ensuite cinq conditions qui serviront a préciser le type d’inauguration
considérée et a identifier les textes qui accomplissent cette fonction. Cinq
autres conditions similaires sont aussi données pour caractériser un type
d’énoncé, les énoncés inauguraux, qui sont aussi communs a ces textes. L’ap-
plication de ces conditions sera d’abord illustrée a partir de I'article de Tu-
ring qui introduit et soutient la « thése de Church-Turing », I’article et la
these étant ainsi des exemples respectivement de texte et d’énoncé inau-
gural.

La Géométrie est un texte inaugural dans le sens défini ici (voir 11.2).
Descartes y inaugure la représentation des probléemes de géométrie et des
courbes géométriques par les équations algébriques. Reconnaitre que La
Géométrie est un texte inaugural c’est d’abord reconnaitre que ce texte
répond a une nécessité, qu’il remplit une fonction : I'inauguration de
ces représentations. Cela permet de rendre compte de maniére uniforme
de I'ensemble de la stratégie argumentative déployée dans ce texte par
Descartes en la rapportant a cette fonction inaugurale et aux problémes
sémiotiques auxquels toute inauguration est nécessairement confrontéel.
Le probléme de Pappus, dont la résolution s’étend sur I’ensemble de La
Géométrie, peut ainsi étre entierement rapporté a ses diverses fonctions
inaugurales. Le recours aux instruments pour définir les courbes géomé-
triques ainsi que l'intervention de la classification de Pappus peuvent aussi
étre rapportés a cette fonction. Je terminerai par quelques considérations
sur I'intérét de reconnaitre en histoire des mathématiques les notions de

textes et d’énoncés inauguraux.

1 Quand il y aura un risque de confusion j'appellerai « problémes sémiotiques »
les problémes posés par I’inauguration pour les distinguer des problémes mathéma-
tiques reconnus comme tels. Ces problémes se posent bien a Descartes mais le qua-
lificatif « sémiotique » est bien siir introduit par I’auteur de I’analyse (AH) qui ne se
prononce par sur la perception que Descartes et ses contemporains pouvaient avoir
de ces problémes.
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2. FONCTION ET CARACTERISATION DES TEXTES
ET DES ENONCES INAUGURAUX

2.1. La fonction des textes et des énoncés inauguraux

Un texte mathématique recourt a diverses représentations : pour les
nombres, les figures géométriques, les courbes, les fonctions, les énoncés
mathématiques eux-mémes, etc. Ces représentations ont des caractéris-
tiques variées. Elles ont aussi une histoire. Comprendre un texte mathé-
matique c’est notamment comprendre I'usage de ses représentations.
Cette compréhension est aussi la condition pour qu’elles puissent étre
reprises, partagées, enseignées. L’historien des mathématiques se doit,
comme le mathématicien, d’en comprendre 'usage, mais il se doit sans
doute en plus d’en expliciter les caractéristiques pour en apprécier le
role et leurs éventuelles implications. Ces représentations ne sauraient en
particulier étre utilisées sans avoir préalablement été introduites. Comme
la maitrise de I'usage d’une représentation recue ne peut suffire a faire
connaitre celui d’une nouvelle, leur variété oblige a des développements
spécifiques au moment ou elles sont introduites pour la premiere fois.
Une représentation doit ainsi étre inaugurée. La forme prise par I'inaugu-
ration, c’est-a-dire les développements qui accompagnent 'introduction
d’une nouvelle représentation vont nécessairement étre en rapport avec
les caractéristiques de celle-ci, ce qui donne un moyen de les connaitre.
Je vais ici m’intéresser a un type particulier de représentation dont I'inau-
guration détermine un type particulier de textes ou, inversement, a un
type particulier de textes dont les caractéristiques communes mettent en
évidence des caractéristiques communes a diverses représentations au
moment de leur inauguration. La notion de texte inaugural désigne ici des
textes semblables en raison de similitudes entre les représentations qu’ils
inaugurent. L'intérét est de mettre ainsi en évidence que des représenta-
tions par ailleurs trés différentes, en 'occurrence toujours utilisées mais
suivant des usages qui ont évolué, présentaient au moment de leur inaugu-
ration une caractéristique remarquable commune. Il est ainsi assez facile
de les repérer au moment de leur introduction a partir des caractéristiques
des textes qui les inaugurent. La caractéristique remarquable partagée par

ces représentations au moment de leur inauguration est leur conformité a



